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Unidad diddctica 1. NUmeros naturales y enteros

Unidad Didactica 1 Niumeros naturales y enteros

1. Los numeros naturales

Los numeros naturales surgieron de la necesidad de contar colecciones o conjuntos.
Denotamos por N el conjunto de los nimeros naturales, admitiendo el 0 como numero

natural.
N={0,1,23,--}

En este conjunto las operaciones suma y producto de nimeros naturales son internas,
es decir, si sumamos o multiplicamos dos nimeros naturales entonces el resultado es un
numero natural. Sin embargo, no ocurre lo mismo con las operaciones resta y divisidon. Por
ello, necesitamos ampliar este conjunto de nimeros.

Sabias que...
Cddigos de barras

Los productos vendidos al por menor fuera de EEUU y Canada tienen el cédigo de
barras EAN estandar. La sigla “EAN” significa NUmero Europeo de Articulo. Los productos en
venta al por menor vendidos dentro de EEUU y Canada tienen el cddigo de barras UPC, que
significa cédigo universal de producto.

Cddigo de barras real

CAMISA TIPO POLO
R88230 - $ 85,00

7 '702004"003508!
¥ ¢ 4 o+

PAIS CODIGO CODIGO DIGITO
EMPRESA PRODUCTO VERIFICACION

Cddigo de barras ficticio

Humero del | Numero Empresa | HNimero del | Cardeter de
pais producta control

84 12345 |67890| 0

Empresa, 3.A. Melocotdn en | Cddigo de
Espafia Flaza Espafia, 3/ | almibar 500 seguridad

Zaragnza g
Origen Asgoriacidn Agoriacidn Industtial o Algotitmo
del europes de espafiola de fabricante matematico
mimero | codificacidn codificacidn
de productos comercial
EAN (AECOCD)

https://www.codigoean.com/calculadora del digito control.php
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CODIGO DE BARRAS. EAN 13

Posicién B[ 121 [10]9]8][7]6][5]4]3]2] 1
Valores 8 4 1 2 3 4 5 6 7 8 9 0
Corrector 13 (1 (31 3[1]31]3]1]3]sum
Velorxcomector | 8 | 12| 1| 6 | 3 | 12| 5 | 18] 7 | 22| 9| 0|y

1.- Multiplicamos por 1 las posiciones impares y por 3 las posiciones pares del cddigo,
empezando de izquierda a derecha.

2.- Sumamos los valores resultantes.

8+12+1+6+3+12+5+18+7+24+9+0=105

3.- Restamos de la decena superior el valor de la suma de los valores resultantes. El resultado
de esta operacion es el valor del cédigo de control (primera posicion de la derecha del codigo
de barras). Si el resultado es 0 el digito de control serd 0.

En nuestro ejemplo la decena superior a 105 es 110, por tanto:
110- 105 =5 ==>5 es el valor del cédigo de control.
Otra posibilidad es dividir la suma resultante (105) entre 10, siendo el
resto de esta division el valor del digito de control: 105 / 10 = 10 de cociente y 5 de resto.
El resultado final del cédigo es: 84
12345 67890 5 (EAN-13).

Sabias que...

El sistema de matriculas actual en Espafia es una combinacidn de cuatro nimeros (del
0000 al 9999) y tres letras (comenzado por BBB y terminando por ZZZ), excluidas las vocales, la

Sy 05776 CNS|

Ejercicios

1 . Comprueba el digito de control del siguiente cddigo de barras:

87437013"764001

2. Jerarquia de las operaciones

Cuando mezclamos las operaciones, éstas se deben resolver en un orden.

Primero. Paréntesis, corchetes y llaves. (Se simplifica al maximo las operaciones que
estan dentro).

Segundo. Potencias
Tercero. Multiplicaciones y divisiones

Cuarto. Sumas y restas.


https://commons.wikimedia.org/wiki/File:Spanish_licence_plate_2000.jpg
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Las expresiones se leen de izquierda a derecha. Es decir, si tenemos una multiplicacion y
una divisidn se realizard primero la operacidn que esta mas a la izquierda. Sitenemos sélo
sumas y restas se realizard en primer lugar la operacidn que quede mds a la izquierda.

Ejemplo:
Resuelve
3:5—-4:24+52-3+4-2

Solucioén:

Efectuamos en primer lugar la potencia
3:5—4:24+25-3+4-2

Realizamos las multiplicaciones y divisiones.
15-2+25-3+8

Y por udltimo, las sumas y las restas
43

Ejercicios

2 . Calcula

a)  40-2-(5+7)=

b) 3-4-6-(10—4-2)=

) 8+7-2—-3-(9-5)+3-4

d) 15+4-(3+5:3—6-2)

3. Los nimeros enteros

En la vida cotidiana utilizamos el signo negativo. Por ejemplo en los botones del
ascensor, para indicar temperaturas y para indicar que debemos una cierta cantidad de dinero.

Por tanteo intenta calcular el valor de x que satisface la igualdad:
x+8=5

Habrds observado que no existe ninglin nimero natural que sumandole 8 dé como
resultado 5.

Esta ecuacién tiene solucidn en el conjunto de nimeros enteros.
Denotamos por Z el conjunto de nimeros enteros.

Z={,-3,-2,-10123,}
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Los numeros enteros se utilizan para contar o medir magnitudes con signos. Por
ejemplo, la temperatura, la velocidad, la aceleracién, el nimero de planta,...

Asi, el conjunto de niumeros enteros esta formado por enteros positivos, negativos y el
cero. Los enteros no negativos se identifican con el conjunto de nimeros naturales.

Representacion grdfica

Los nimeros enteros se representan sobre la recta graduada de forma que un niumero
mayor que otro se representa a la derecha.

Enteros negativos cero Enteros positivos

Ejercicios

3. En la siguiente tabla se muestran algunas situaciones descritas con numeros enteros.
Asigna el nimero entero correspondiente.

Situacion N2 Entero

a) Latemperatura ambiente es de 42 bajo cero

b) Latemperatura ambiente es de 42 sobre cero

¢) Laciudad se encuentra a 900 m sobre el nivel del mar

d) El buzo estd nadando a 16 m de profundidad

e) Estamos justo al nivel del mar

f) Julian tiene una deuda de 6.000 $

g) Elavidn estd volando a 20.500 metros de altura

h) Elsaldo deudor de la libreta de ahorro es de 14.356 €

i) Los termdmetros marcaron una temperatura de 32 bajo
cero

j) Latitud de la linea del ecuador

k) Laaltura del monte Aconcagua es de 7.010 metros
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I) Laprofundidad de la fosa marina es de 10.900 metros

m) Teresa debe 11.650 €

n) Jorge tiene 6.580 €

0) Elsubmarino estd a 45 metros bajo el nivel del mar.

Conceptos

1) ¢éQué significa valor absoluto de un nimero entero?
2) ¢Qué significa opuesto de un nimero entero?

Se llama valor absoluto de un nimero a la distancia de dicho nimero al punto de origen
o cero en la representacion en la recta numérica. Para representar el valor absoluto se utilizan
dos barras verticales.
El valor absoluto de -8 es igual a 8.
|-8| =8
El valor absoluto de +4 es igual a 4.
|+4| =4
El opuesto de un numero entero es su simétrico respecto del nimero cero en la recta
numérica. Por ejemplo, a distancia de tres unidades comenzando en la posicién del cero
tenemos dos numeros 3y -3.

Por lo tanto, decimos que 3 es el opuesto de -3 y que -3 es el opuesto de 3.
Escribimos:

—(-3)=3
Por lo tanto, el opuesto del opuesto de un nimero es el mismo nimero.

4. Operaciones con numeros enteros
Suma de numeros enteros

Para sumar valores del mismo signo se suman los valores absolutos de los nimeros y se deja
el mismo signo.

Ejemplos:
(+2)+ (+3) =+5
(-2)+(—4)=-6

Para sumar valores de distinto signo se restan los valores absolutos y se pone el signo del que
tenga mayor valor absoluto.
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Ejemplos:

(—4) + (+10) = +6

(-17)+ (+10) = -7

Forma reducida de una suma de nimeros enteros:

NUmeros naturales y enteros

Cuando tengamos (-3)+(+1) podemos escribir simplemente -3+1 que es la forma reducida de la

expresién anterior.
Ejercicios

4.

Expresa en la forma reducida y calcula:

(=2)+ (D =
(+5) + (+7) =
(—21) + (+10) =
(+6) + (+6) =
(=3)+(+8) =

D)+ (+9) =
(+4) + (-8) =
)+ =
+H1D 4+ (=2) =
(+7) + (+8) =

Resta de numeros enteros

La resta de numeros enteros es el resultado de sumar al primer entero el opuesto del segundo

entero. Es decir,

(+3) = (+4) = (+3) + (—4) =3 —4 = —1

La forma reducidade (+3) — (+4)es 3 — 4
Ejercicios

5.

Expresa en la forma reducida y calcula:

(=8) - (+5) =
(+15) = (-3) =
(=7) - (+4) =
(+2) - (=7) =
(-11) — (+6) =

+7) = (=5) =
(-2) - (-12) =
(+8) — (+5) =
(=5) - (+8) =

(+12) — (+12) =

Producto de niimeros enteros

Se multiplican los valores absolutos de los nimeros y se
afiade el signo + o — segun la regla de los signos:

Ejemplo:

(+)-
(+)-
(=)
(=)

(+)
(=)
(+)
(=)

(+)
(=)
(-)
(+)
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(=2)-(+6) = -1

Division de numeros enteros
Se dividen los valores absolutos de los numeros y se afiade el
signo + o — segln la regla de los signos.

Ejemplo:
(+30)/(-=5) = -6

También se puede escribir

(+30):(=5) = +_—350

La divisién de dos nimeros enteros no es siempre un numero
entero. Por ejemplo, (+5)/(+2).

(=)

Ejercicios

6. Calcula:

a) (=12)-(+4) b) (=3)-(-5)

c) (=7)-(+3)-(-6) d -D--D-(-1D

e) (+3)-(+5) f) (=5)-(+12)-(-1)

7. Calcula:

a) (+75):(—25) b) (—100): (+4)

c) (+20)/(+5) d (-110)/(-10)

e) (+3):(-3) f) (-10):(—-1)

8. Repasa la jerarquia de las operaciones y completa:

a) 4+5-(6+1) b) 2+(5-2)-(6+1)
Paréntesis Paréntesis

4+4+5-7

Producto Producto
Suma Suma

9. Calcula paso a paso:
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a) 3+5-7—4-2+5-(—4) b) 345-(7—4)-2+5-(—4)

) 34+5)-7—4-(2+5)-(—4) d) 3+5-7—4-(2+5)-(—4)

Potencia de base un numero entero y exponente un nimero natural

La potencia de base un nimero entero a y exponente un nimero natural n distinto de
cero es el nimero entero que resulta de multiplicar la base por si misma n veces, es decir,

a*=a-a- -—a
~————
nveces
Cuando la base es distinta de cero, entonces

a’:=1
Sabias que...
0° es una indeterminacién matemética
Ejemplos:
(+3)* = 81 (+6)3 = 216 (-5)* = 625 (—4)3 = —64

Observa que, si la base es un numero entero positivo, el signo del resultado de la
potencia es siempre positivo.
Si la base es un nimero entero negativo, el signo del resultado depende del exponente.
*Cuando el exponente es par el resultado es positivo y cuando el exponente es impar el
resultado es negativo

Ejercicios

10 Calcula:
a) (—4)? b) (=3)*
) (-4)° d (-2)°

5. Divisibilidad

Muiltiplos y divisores

Un namero entero a es multiplo de otro numero entero b si existe un nimero entero n tal que
a=n-b.

Cuando b es distinto de cero se dice que b es divisor de a.

Por ejemplo, 3 es divisor de 12 y 12 es multiplo de 3.
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Criterios de divisibilidad
Un numero es divisible por 2 si y sélo si acaba en 0 o cifra par.*
Un numero es divisible por 3 si y sdlo si la suma de sus cifras es maltiplo de 3
Un numero es divisible por 5 si y slo si acabaen 00 en5
Un numero es divisible por 11 si y s6lo si la suma de las cifras que ocupan los lugares impares menos
la suma de las cifras que ocupan los lugares pares es multiplo de 11.

*El cero se considera un niumero par.
Ejemplo:

El nUmero 7037800 es divisible por:

= 2, porque acabaenO,
= 5, porque acabaenOy
= 11, porque (7+3+8+0)-(0+7+0)=11.

No es divisible por 3, porque 7+0+3+7+8+0+0=25, que no es multiplo de 3.

Para que un numero sea divisible por 6 ha de ser divisible por 2 y por 3. Por ejemplo 2352
es divisible por 2 y también por 3, por lo tanto, es divisible por 6.

Ejercicios

ll . ¢éEs divisible por 3? Completa como en el ejemplo:

Numero 134 777 856 1150

Suma de cifras 1+3+4=8

Divisible por 3 No

12 . ¢Es divisible por 6? Completa como en el ejemplo:

Nimero 282 690 132 735

Suma de cifras 2+8+2=12

Divisible por 3 Si

Divisible por 2 Si (es par)

Divisible por 6 Si

13 Inventa un nimero que sea divisible por 11 que tenga 5 cifras.

14 Busca el criterio de divisibilidad del nimero 7 y del nimero 13.**

Numero primo es un numero distinto de la unidad que solamente es divisible por el mismo y la
unidad. Si un nimero tiene mas de dos divisores se le llama compuesto.

Ejercicios
15 ¢Qué es la criba de Eratdstenes?**

Descomporsicion factorial.
Factorizar un nimero consiste en expresarlo como producto de factores primos.
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Ejemplos:

124 | 2 240 | 2 243§ 3
62| 2 120 | 2 811]3
3131 60 | 2 2713

1 302 913
153 313
515 1
1
124 = 22-31 240 =2*-3-5 243 =35
Ejercicios
16 Descompodn en factores primos:
315 225 72
315= 225= 72=
189 256 81
189= 256= 81=

17 Encuentra un método para hallar de forma rdpida la descomposicion en factores
primos de nimeros que acaben en muchos ceros.

6. Maximo comun divisor

El maximo comun divisor (M.C.D) de dos o mas niumeros es el mayor de sus divisores
comunes.

Para calcular el M.C.D. de dos o mas nimeros, se descomponen éstos en sus factores
primos y se multiplican los factores comunes elevados a su menor exponente.

Si los nimeros no tienen divisores primos comunes entonces el M.C.D. es la unidad.

Ejemplos: Calcula el M.C.D. de 882 y 504

882 | 2 504 | 2
4413 252 | 2
147 | 3 126 | 2
49| 7 633
7|7 213
1 7|7
1
882=2-32-72 504 =23-32-7



Unidad diddctica 1. NUmeros naturales y enteros

M.C.D.(882,504)=2-32-7 = 126
Observa que 126 es divisor de ambos nimeros y es el mayor posible.
Ejemplos: Calcula el M.C.D. de 25y 18
25 = 5%; 18 = 2- 32
No tienen divisores primos en comun. Por lo tanto, M.C.D.(25,18)=1.
Ejemplos: Calcula el M.C.D. de 36, 10y 20
36 =22-3% 10=2-5; 20=122%-5
M.C.D.(36,10,20)=2
Ejercicios
18 Calcula el maximo comun divisor de 60 y 50.
19 Calcula el maximo comun divisor de 42 y 35.
20 Calcula el madximo comun divisor de 100 y 150.

21 Calcula el mdximo comun divisor de 50, 300 y 180.

22 Calcula el maximo comun divisor de 38808 y 847
Indicacion:
38808 =3%2-2%3-72-11
847 = 1127

7. Minimo comun multiplo

El minimo comun multiplo (m.c.m.) de dos o mas niumeros es el menor de sus multiplos
comunes distintos de cero.

Para calcular el m.c.m. de dos o mds nimeros, se descomponen éstos en sus factores
primos y se multiplican los factores comunes y no comunes elevados al mayor exponente.

Si dos nimeros no tienen divisores primos en comun entonces el m.c.m. de estos dos
numeros es el producto de ambos.

Ejemplos: Calcula el m.c.m. de 882 y 504

882 | 2 504 | 2
4413 252 | 2
147 | 3 126 | 2
49| 7 633
7|7 213
1 7|7
1
882=2-32-72 504 =23-32-7
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m.c.m.(882,504)=23-32-72 =8-9-49 = 3528
Observa que 2450 es multiplo de ambos nimeros y es el menor posible no nulo.
Ejemplos: Calcula el m.c.m. de 25y 18
25 = 5%; 18 = 2- 32

No tienen divisores primos en comun. Por lo tanto, m.c.m.(25,18)=25 - 18 = 450.
Ejemplos: Calcula el m.c.m. de 36,10y 20

36 =22-3% 10=2-5; 20=122%-5
m.c.m.(36,10,20)=22-3%-5=4-9-5 = 180

Ejercicios

23 Calcula el minimo comun multiplo de 60 y 50.
24 Calcula el minimo comun multiplo de 42 y 35.
25 Calcula el minimo comudn multiplo de 100 y 150.
26 Calcula el minimo comun multiplo de 50, 300 y 180.

27 Calcula el minimo comun multiplo de 38808 y 847
Indicacion:
38808 =32-23-72-11
847 = 1127

28 Se quieren envasar en una fabrica de zumos, 350 litros de zumo de naranja, 300 litros
de zumo de pifia y 126 litros de zumo de melocoton en envases iguales de la mayor
capacidad posible. ¢Qué capacidad deben tener estos envases?

29 En dos calles de 144 m y 168 m cada una se quieren plantar palmeras que estén
igualmente espaciadas. ¢ Cudl es la mayor distancia posible entre cada palmera?

30 Angela quiere comenzar a vender pasteles con lo que aprendié en su taller de
pasteleria. Hizo 32 pasteles de manzana, 24 de coco y 28 de chocolate. ¢ Cuantos paquetes
con la misma cantidad de pasteles de cada tipo puede hacer cémo maximo?

31 Fernando ha iniciado un tratamiento médico para su dermatitis. Debe tomar tres
medicamentos distintos: unas pastillas, un jarabe y una crema. Las pastillas las debe tomar
cada tres horas, el jarabe cada cuatro y la crema aplicarla cada dos horas. Si Fernando
tomé todos los medicamentos a las 10:00 de la mafana, éa qué hora los volvera a tomar
todos a lavez?

32 En el puerto de Alicante existen dos empresas de barcos que realizan desplazamientos
a Isla de Tabarca durante todo el dia. Los barcos de la primera empresa, salen cada 20
minutos y los de la otra cada 15 minutos. Si la primera salida de ambos se realiza a las 7:00
a. m., éa qué hora vuelven a salir a la vez?

33 En el almacén tenemos 200 cartones de zumo, 120 piezas de fruta y 80 bocadillos.
Queremos guardarlos en cajas con el mismo nimero de objetos. ¢Cuantos articulos habra

en cada caja? ¢Cuantas cajas haran falta?
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Sabias que...

LETRA DEL D.N.I. O DEL N.I.F.

La letra de tu D.N.I. no se pone al azar. A cada nimero del D.N.I. le corresponde una
letra segun un algoritmo que veremos a continuacién. Para saberla haz lo siguiente:

Algoritmo para hallar la letra del D.N.I.

1. Hazla division entera del nimero del D.N.I. entre 23.
2. A cadaresto se le asocia una letra segun la tabla siguiente.

RESTO 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11

LETRA T R w A G M Y F P D X B

RESTO | 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22

LETRA N J YA S Q \'% H L C K E

Ejercicios

34 Calcula la letra de tu NIF.
Ejercicios finales

35 Encuentra la descomposicién en factores primos de los siguientes nimeros:
a) 8820 b) 16.100.000

36 Calcula el maximo comun divisor y el minimo comun multiplo de 60 y 80. Comprueba
que se verifica la siguiente propiedad: “El producto de dos nimeros es igual al producto de
su maximo comun divisor por su minimo comun multiplo”.

37 Completa:

15345 | 3 8085 3 1155 3
3 5 5
5 7 7
11 7 11
31 11
M.C.D.=
m.c.m.=

38 Sofia y Mercedes quieren construir una torre con las piezas cubicas de un juego de
construccion de su hermano pequefo. Quieren que la torre tenga 50 cm de alto, 30 de
largo y 20 de ancho. ¢{Cudnto ha de medir el lado de los cubos para que sean de la mayor
dimensién posible? ¢ Cudntas piezas necesitaran?

39 Enuncia y pon un ejemplo sobre el criterio de divisibilidad del nimero 9.

40 Calcula, escribiendo los pasos intermedios:
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a) 5+|(-4)-(-4)°[ -100:50-4-9
b) —5-(-3+4)+64:(-8)" —49-(-2)-(-1)

2
A41. iEslomismo 5’ +2:4-5+4° que (5+4) ? Razona la respuesta.

42 Calcula, escribiendo los pasos intermedios:

a) 100:20-3 — (4 —5+6) - (—1) + [(=5)¢]°- 3
b) (=114 6-2)3 — (—4) - (—6) + (=2)3
Vocabulary

# The exponent of a number says how many times to use the number in a
multiplication.
"Operations" mean things like add, subtract, multiply, divide, squaring, etc.

Least Common Multiple
Greatest Common Factor

T
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Autoevaluacion
1. En estatabla tenemos las anotaciones de gastos e ingresos. ¢ Cual es el saldo final?
Descripcion Deber Haber
Compras 260
Salario 1157
Recibos 200
Hipoteca 500
a)-197€ b) +197€ c) +953€ d) -53€

2. La Dama de Elche es una escultura ibera realizada en piedra calcarea entre los siglos Vi IV
a. C. ¢Cuantos afios hace que se realizd?

a) Menos de 2000 afios b) Menos de 1600 afios

c) Mas de 2400 afos d) Menos de 1500 afios

3. ¢Cudles el resultado de (3 + 5)2?
a) Dalomismoque3?+2-3-5+ 52 b) Da lo mismo que 32 + 52.
c) Dab64 d) a)yc)son correctas.

4. Elm.c.m.de 18 y 50 es:
a) 900 b)450 «c)1 d)2

5. EIM.C.D.de 18y 50es:
a) 2 b)4a50 c¢)1 d)225

6. Elresultadode (—=2+4)-(=3+5):(=1)+9% —4es:

a) -9 b) 9 c)-7 d)1
7. Ladescomposicion en factores del nimero 6435 es:
a) 3%2-5-11-13. b) 32:5-13
c) 23:5-11-13 d 324+5+11+13

8. Enla descomposicion en factores primos de 1.000.000
a) Seis veces aparece el factor 2 y seis veces b) Seis veces aparece el factor 10.
el factor 5.
c) Cinco veces aparece el factor 2 y seis d) Ninguna de las anteriores
veces el factor 5.
9. Marta se reune con su jefe en Castelldn cada 14 dias y con el jefe de ventas en Valencia
cada 21 dias. Si el 5 de marzo tuvo las dos reuniones, ¢qué dia volveran a coincidir?
a) 16 de abril b) 18 de abril c) 10 de abril d) 15 de abril
10. Los numeros multiplos de 5...

a) acaban en 25 b) acabanen 0 c) acaban en 0 0 en 5 d) ninguna de las anteriores.
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Solucionario Actividades

NUmeros naturales y enteros

1 . Construimos la tabla:
Posiciones |13 12 (11|10(9(8|7| 6|5| 4|3|2|1
Valores 8 4| 3 0/1/3| 7|6| 4/0|0
Corrector 1, 3] 1| 3|{1(3|1| 3|1| 3|1(3
Producto 8/12| 3|21|0|3|3|21|/6(12(0|0
Suma: 8+12+3+21+3+3+21+6+12=89. La decena superior es 90, por lo tanto, el digito de
control es 90-89=1.
a) 16 b)0 c¢) 22 d) 39

3. a)-4 b)+4 c)+900 d)-16 e)0 f)-6000 g) +20500 h)-14356

k) +7010 1) -10900 m) -11650

4.

n) +6580

0) -45

j)o

-2)+(+)=-2+1=-1
+5+H7)=5+7=12

(-21) + (+10) = =21+ 10 = —11
(+6)+ (+6) =6+ 6 =12
(-3)+(+8)=-3+8=-5

D +(+9)=7+9=16
(+) +(-8) = 4-8=—14
(-4)+(+1) = —4+1=-3
(+11) +(-2)=11-2=9
(+7)+(+8)=7+8=15

5.

(-8) — (+5) = -8 —5=—13
(+15) — (-3) = 15+ 3 =18
(-7)—(+4) = -7 — 4 = —11
+2)—(-7)= 2+7

(-11) — (+6) = —11—6 = —17

(+7)—-(-5)=7+5=12
(-2)—(-12)=—-2+12=10
(+8) - (+5)=8-5=3
(-5)— (+8) = -5 -8 = —13
(+12) — (+12) = 12-12=0

6. Calcula:

a) (—12)-(+4) = —48

b) (—3)-(-5) = 15

¢) (=7)-(+3)-(-6) = 126

d D -=D-(-1)=-1

e) (+3)-(+5) =15

) (=5)-(+12) - (—1) = 60

7. Calcula:
a) (+75):(=25)=—-3 b) (-100): (+4) — 25
(+20) _ (-110) _
C) ﬁ—‘l’ d) (—10) =11

&) (+3):(=3) = -1

f) (=10):(=1) =10




Unidad didédctica 1. NUmeros naturales y enteros

8.
a) 4+5-(6+1) b) 2+(5-2)-(6+1)
Paréntesis Paréntesis
44+5-7 2+3-7
Producto Producto
4+ 35 2+ 21
Suma Suma
39 23
9. Calcula paso a paso:
a) 3+5:7—4-2+45-(—4) = b) 3+45-(7—4)-2+4+5-(—4) =
3+35—-8—-20=38—-28=10 3+45:3:24+5-(—4) =
3+30—20=33-—-20=13
c) B3+5):7—4-(124+5)-(—4) = d 3+5:7—4-(2+4+5)-(—4) =
8:7—4-7-(-4) = 3+45:7—4-7-(-4) =
56 +112 = 168 3+35+112 =150
10 Calcula:
a) (-4)?=16 b) (=3)° =-27
0 (-4)°=1 d) (-2)°>=-32

11 . ¢éEs divisible por 3? Completa como en el ejemplo:

Numero 134 777 856 1150
Suma de cifras 1+3+4=8 7+7+7=21 8+5+6=19 1+145+0=7
Divisible por 3 No Si No No

12 . ¢éEs divisible por 6? Completa como en el ejemplo:

Numero 282 690 132 735
Suma de cifras 2+8+2=12 6+9+0=15 1+3+2=6 7+3+5=15
Divisible por 3 Si Si Si Si

Divisible por 2 Si (es par) Si Si No
Divisible por 6 Si Si Si No

13 Por ejemplo, 56.342

14 Del 7: Paso 1: Quita la cifra de las unidades. Paso 2: Multiplica por 2 la cifra de las
unidades que has quitado en el paso 1. Paso 3. Resta los nimeros obtenidos en los pasos 1
y 2. Si obtienes un multiplo de 7 (incluido el 0 y el 7) entonces el numero del que partes es
divisible por 7 y si no entonces no lo es. Ejemplo 182. Paso 1: 18. Paso 2: 4. Paso 3. 18-
4=14, que es multiplo de 7, por lo tanto, 182 es divisible por 7.

Del 13. Paso 1: Quita la cifra de las unidades. Paso 2: Multiplica por 4 la cifra de las
unidades que has quitado en el paso 1. Paso 3. Suma los nUmeros obtenidos en los pasos 1
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y 2. Si obtienes un multiplo de 13 (incluido el 0 y el 13) entonces el nimero del que partes
es divisible por 13 y si no entonces no lo es. Ejemplo 156. Paso 1: 15. Paso 2: 24. Paso 3.
15+24=39, que es multiplo de 13, por lo tanto, 156 es divisible por 13.

15 La Criba de Eratdstenes es un método para hallar los nimeros primos menores de un
cierto numero dado. Por ejemplo, si queremos hallar los 100 primeros nimeros primos,
construimos una tabla comenzando por el 2 y tachamos los multiplos de 2 diferentes del 2,
después continuamos con el siguiente nimero no tachado que es el 3, tachamos todos los
multiplos de 3 excepto el 3 y asi sucesivamente. Los numeros no tachados son nimeros

primos.
203 4 5|6 7 8|9 10[11 12]13
14 15| 16 |17 |18 | 19 | 20| 21| 22 | 23 | 24 | 25
26 27| 28 | 2930|3132 33 |34[35 36 37
38 39| 40 41|42 | 43 44| 45 |46 |47 |48 | 49
50 | 51| 52 | 53|54 |55 5657|5859 |60 61
62 63| 64 | 65|66 67 6869|7071 |72/ 73
74 75| 76 | 77|78 | 79 80 | 81|82 |83 |84 |85
86 87 | 8 89|90 91 92 93|94[95 96 97
98 | 99 | 100

16. 315=32-5.7 225 = 32 52 72 = 2332
189 = 33.7 256 = 28 81 = 3

17. Hasde teneren cuenta que10=2-5; 100 =22-52; 1000 = 2353, es decir el
exponente de 2 y de 5 coincide con el niumero de ceros. Si un nimero acaba en ceros,
puedes hacer la descomposicion del nimero sin los ceros y después afiadir los factores 2 'y
5 elevados al nimero de ceros. Por ejemplo, 121.000 = 112 - 23 - 53,

18. wm.c.p.(60,50)=10.

19. m.cD.42,35)=7.

20. Mm.c.n.(100,150)=50.

21. wm.c.p.(50,300,180)=10.
22. M.C.D.(38808,847)=77.

23. m.c.m(60,50)=300.

24. m.cm.(42,35)=210.

25. m.c.m.(100,150)=300.

26. m.c.m.(50,300,180)=900.
27. m.cm.(38808,847)=23-3%-72- 112 = 426888,
28. M.c.D.(350,300,126)=2 litros.

29. M.cD.(144,168)=24 m
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Niumeros naturales y enteros

30 M.C.D.(32,24,28)=4. Como maximo puede hacer 4 paquetes.

31. m.cm.(3,4,2)=12. A las 22:00 horas.

32. m.c.m(15,20)=60. A las 8 a.m.

33 M.C.D.(200,120,80)=40. Haran falta 40 cajas. En cada caja habra 5 cartones de zumo, 3

piezas de fruta y 2 bocadillos.

34 Depende de tu numero. Fijate en el ejemplo

35. a)8820=122.32.5.72

b) 16.100.000=161 - 100.000 = 7 - 23 - 2% - 5°

36. M.C.D.(60,80)=20; m.c.m.(60,80)=240.
20240 = 4800; 60 -80 = 4800

37 Completa:

15345
5115
1705

341
31
1

Wk O Www
gy N

M.C.D.=3-5-11 = 165

8085
2695
539
77
11

m.c.m.=3%2-5-7%2-11-31 = 751905

P N~NOw

1155
385
77

11
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38 M.C.D.(50,30,20)=10 cm ha de medir el lado de los cubos. Niumero de piezas=30.

39 Un ndmero distinto de cero es divisible por 9 si y sélo si la suma de sus cifras en

divisible por 9, por ejemplo, en 819 la suma de las cifras es 18 que es multiplo de 9, por lo

tanto, el nimero 819 es divisible por 9.

40. a)5+ (—4)* —100:50-4—9 =5+ 256 — 100:50 - 4 — 9 =
54256—8—9=261—17 = 244.
b) — 51+ 64:(=8)° —49 - (=2) - (=1) =
—5-14+64:1—49-(=2)(=1) = =5+ 64 — 98 = —39.

41 Si, en ambos casos da 81.

42 Calcula, escribiendo los pasos intermedios:

a)100:20-3 — 5 (=1) + [(=5)¢]°-3 =
100:20-3—5-(-1)+1-3=15+5+3 = 23

b) 1:-3—(—4)-(—6)+(-2)3=1-3—(—4)-(-6)—8=3—24—8=-29

Solucionario Autoevaluacion

1b) 2c) 3d) 4b) 5a) 6¢) 7a) 8a)9a)10c)



